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LE LABYRINTHE DES NOMBRES

La construction du labyrinthe

La premiere piece du labyrinthe est le triangle IK]J de coordonnées
1(0,1); K(1,1); J(1,0). Ce triangle a une entrée le segment [I]] et
deux sorties les segments [IK] et [JK] qui menent a deux autres

pieces triangulaires obtenues en formant les parallelogrammes

OJK'K a gauche et OIKK'"a droite.

On répete ce procedeé indéfiniment pour obtenir le labyrinthe...
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Les six premieres géneérations de pieces du labyrinthe.

Nos resultats mathematiques

Theoreme 1: Les suites (y,) et (6,) sont adjacentes

et convergent vers le reel r.

Théoreme 2: A tout codage correspond un réel r

unique.

Il n'y a pas unicité du codage. Les rationnels ont un

codage fini et un autre infini stationnaire.

Nos programmes informatiques

Nous avons creeé plusieurs programmes
informatiques dans les deux sens :
= du codage vers le reel

= du réel vers le codage.

Par Clement HARDY et Corentin OGIER
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La construction du labyrinthe.

La trajectoire d'un reel r strictement positif

Le reel r est représenté dans le labyrinthe par la
droite d'eéquation y=r.x . Elle traverse une
succession de pieces du labyrinthe en entrant d'un
cote pour en sortir par la gauche (G), par la droite
(D) ou s'arreter au sommet (S). Ainsi r est codé par
une suite de symboles G, D ou S.

A la n'*™me étape, on note G, et D_ les extremités de la
porte franchie. On a alors 6 <sr <y ou y, 6 et O,

sont les pentes des droites (OG,) et (OD,).

Exemple : le nombre d'or ®=(1+v5)/2 est codé par

' (GIDIGIDJGIDIGJDIGI“‘)

Theoreme 3: Tous les sommets des pieces du
labyrinthe ont des coordonnées entieres et
premieres entre elles.

Réciproquement, tout point M(x;y), a coordonneées
entieres et premieres entre elles est le sommet

d'une piece du labyrinthe.

Un dernier programme nous donne, a partir d'un
point a coordonnees entieres et premieres entre
elles, les sommets des pieces ayant permis sa

construction.





